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EXERCICE 1 : (4 points )
On considére I'équation :  (E) 2 —9 2+ @2+121)z-12-36i=0.

1) Démontrer querl’équation (E) admet une solution réelle z; et une solution imaginaire pure 3. (1 point)
2) Résoudre dans C Péquation (E). (0,5 point ) _
3) Dans le plan complexe muni d’un repére orthonormé (0s; 7) on considére les points A, Bet C
d’affixes respectives za =3, Zp~ 2i et ze=6-2i.
a) Placer les points A, B, C dans le plan complexe. ( 0,5 point )

ZC—ZA

b) Montrer que est réel. Que peut-on en déduire 7 (0,75 point) .

Zp— 24
¢) Soit S la similitude directe plane d’angle ZE— et de rapport J2 transformant A en B.

Donner |’écriture complexe de S et préciser son centre Q. ( 1,25 point)

 EXERCICE 2 : (4 points) ‘

On considére la suite numérique (Un)neN définie par ug =1 % =2 et u,,, =~/u,,+1u,, :
1) Calculeru; ,usetus.( 0,75 point )
2) Onconsidérela suite (v,) définie par vo= Inu,.

Montrer que la suite (vn) vérifie pour tout entier naturel n; Vn2 = % (Var1 +va) (1) (0,5 point)

1
3) On définit les suites (%n) €t (a) PAT X0 = Vmt —Vn et yjp=Vnr1 T —-z-vn "

a) Montrer que (x,) est une suite géométrique de raisonq = - % . (0,5 point )

b) Montrer que (¥a) est une suite constante. (0,5 point )
c) Vérifierque vn= -i— ( ¥n—Xn) puis en déduire 1’expression de vn en fonction de n. (0,75 point)

Zins }1—["}{)-

4) a)Montrer que ¥, = {63 (0,5 point )

b) En déduire que (1) converge et calculer sa limite. ( 0,5 point )
PROBLEME ( 12 points)

Partie A ;
Soit 1a fonction g définie sur ] 0 ; +oo [ par g(x)=2x*+Inx
1) Etudier le sens de variation de g et dresser son tableau de variation. ( 1 point)
2) a) Montrer que ’équation g (x)=0 admet une et une seule solution o sur 10+ [ (05 point )
b) Montrer que 0,548 <a < 0,549 . ( 0,5 point )

%




e —

3) Préciser le signe de g (x) selon les valeurs de x. (0,5 point )

Partie B

Soit £ la foizcﬁon définie sur 0 ; + oo [ par f(x) =1-x+ 1+21nx :

X
On désigne par (C) la courbe Teprésentative de f dans un repére orthonormeé (0.7, 7) ayant comme unité
graphique 4 c¢m.

1) a) Déterminer lIa limite de fen 0. Interpréter graphiquement le résultat obteny. (0,75 point)

b) Déterminer 1a limite de £ en +o. (0,5 point) ‘

¢): Montrer que la droite (D) d’équation y= 1-x est asymptote 4 (C). Etudier la position de (C)

par rapport & I’asymptote (D). (0,75 point )
2) a) Calculer S ’(x) et montrer que f’(x) = :25(-;9- (0,75 point )
x

b) Dresser le tableau de variation de f. ( 0,75 point )

3) a) Montrer que f(a)= I-—Za’+-2—1-— - (0,5 point )
a

b) Donner alors un encadrement de £ (a) 4 10 -2 prés . (0,5 point),
4) &) Calculer les coordonnées du point de(C) ol la tangente est parallele & (D). Donner une
équation de cette tangente T. (1 point) '
b) Tracer(C), (D) et T dans Ie repére (O,i", ]') . (1,5 point )

¢) SoitA un réel supérieur 3 i . Déterminer Iaire A(\) de la partie du plan comprise entre (C), (D)
e :

1 g =
et les droites d’équation x= — et x= A, (/ )
e

Calculer la limite de A(Q) lorsque A tend vers + o, (1 point )




